Concursul Interjudetean de Matematica "Gr. Moisil", editia a XX-a, Baia Mare, 2005

Enunt. [clasa a IX-a]

Se considera triunghiul ABC si numarul natural n € N*. Fie B’, C' mijloacele laturilor [AC], re-
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spectiv [AB] si punctele M, € [BC], N, € [BB'] astfel incat BM,, = %ﬁ, respectiv BN,, = n—+1BB/ }
Sa se arate ca:
a) Punctele C’, N, M, sunt coliniare pentru n € N*,
> 1 > 1 1=
b) NaoMy + NsMs + ... + N.M,, = §C’N2 + §C’N3 + ...+ T_LC/N“ pentru orice n € N*,
Solutie.
1 .
a) Avem n € N* gi BM,, = %ﬁ, de unde BM,, = ] Mnif.
De aici rezulta: N .
C'M,. = C'B + BM,, = %Q—BC’
> > > > 1 —  — ]ﬁ + ﬁ
Deoarece C'N =C'B+ BN, =C'B+ ——BB’si BB’ = ————, avem
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Din C'N,, = —— ] C’M,, rezulta coliniaritatea vectorilor C'M,, si C'N,,, deci si a punctelor C', M,

si No,.

> > > mn+1 > ym+1 1l —
b) N.-M, =N, C"+C'M,, =N,C" + TC’Nn =C'N, (T_ 1) = HCIN“'
Prin insumare obtinem:
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N2M2+N3M3+---+NnMn:EC’N2+§C’N3+---+T—LC’NW



